Prova 1

Probabilidade - MAT562 2019.1
Prof. Tertuliano Franco
Duracéo: 2h. Data 07/05/2019

\ SCIENDI EUNDAMEY

1) Sejam F' a funcao de distribuicdo de alguma variavel aleatoria X. Mostre que
lim, ,o F(z) =1elim, , - F(z)=1.

2) Para o > 0, considere a func¢ao de distribuicao

( 1
1——, sex > 2,
mOé
_ 1 1
F(z) = 5(1—2—a>, se )<z <2,
L 0, sex <0.
Sendo X1, X,..., X, 1.i.d com funcao de distribuicdo F', calcule

(a) ]E|:X1:| .
(b) A funcao de distribuicdo de max{Xy,..., X, }.

3) Sejam X,Y independentes com distribuicdo exp(\), com A > 0. Mostre que
+5 ~ U0, 1].

4) [Integracao Monte Carlo] Seja f : [0, 1] — R func¢ado continua. Sejam Uy, Us, . ..
i.i.d uniformes em [0, 1] e defina

)+t f(U)

n

I, =

(a) Mostre que I,, — fol f(x)dx em probabilidade.
(b) Qual a utilidade pratica do resultado anterior?

5) (extra 2pt) Sejam X, X,,... variaveis aleatoriasi.i.d limitadas, ou seja, | X;| < ¢
para todo i € N. Seja ¢ > 0. Mostre que para todo \ > 0,

%logP[Sn—" > e} < —Xe +logE[e’\X1} :

Para que serve este resultado? Sugestao: veja a questao anterior.



