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Instrucoes: cada questao vale 2,5 pontos. A prova pode ser feita a lapis.

1) Seja A C R" um retagulo fechado. Prove ou dé contra-exemplo:

(a) Se um conjunto C C A tem conteddo nulo, entdao yc é integravel e

Jaxe=0.
(b) Se um conjunto ¢ C A tem medida nula, entdo yc é integravel e
f A Xc = 0.
2) Demonstre, para [ : [a,b] — R continua, que
//fxydxdy //fxydydx
3) Sejam vy,...,v,_; € R™ vetores linearmente independentes. Demonstre que
Vi,...,Vp 1,01 X -+- X U,_1, Nessa ordem, é uma base com orientacéo positiva. E

se considerarmos uma permutacdo destes vetores, qual sera a orientacao?
4) Considere o seguinte sistema linear

a11T1 + ajps + - -+ a1, = by

a91T1 + A22T9 + -+ Aonly = bg

(1)

Ap1T1 + G2 + -+ - + AppTy = bn

Seja A a matriz dos coeficientes, ou seja,

@11 A1z - Qin

Q21 Qg2 -+ Q2n
A =

Ap1 QAp2 - Apn

e seja B; a matriz obtida a partir da matriz A substituindo a i-ésima coluna da
matriz A pelo vetor coluna

by

by

bn,
Suponha que det A # 0. Prove a chamada Regra de Cramer: a solucéo do sis-

tema (1) é dada por

T, = ———, 1=1,...,n.
det A



