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1. [2 pt] Seja f € L(X, X, p), f > 0 p-q.t.p., e

/\(E):/Efdu, VEEX,

sua integral indefinida. Mostre que f = 0 p-q.t.p. se, e somente se, \(E) = 0
para todo F € X.

2. [2 pt] Seja (X, X, ) um espaco de medida, sendo i medida finita. Dados
1 <r <s,mostre que Ly(X,X, ) C L. (X, X, p).

Sugestao: mostre que |z|" < 1+ |z|*.

3. [2 pt] Seja ([0,1],B,\) o intervalo [0,1] com a o-algebra de Borel e com a
medida de Lebesgue. Mostre que a sequéncia

fn = NX[1/n2/n], N > 2
converge y-q.t.p., mas néo converge em L, ([0, 1], B, \).

4. [2 pt] Seja (R, B, \) a reta com a o-algebra de Borel e com a medida de Lebes-
gue. Mostre que a sequéncia

fn = X[n,n+1]
converge 1i-q.t.p., mas nio converge em medida.

5. [2 pt] Seja (X, X, u) espaco de medida, sendo i medida finita e 1 < p < oc.
Seja ¢ : R — R funcao continua satisfazendo a condicao:

e existe K > 0 tal que |¢(t)| < K|t| para |t| > K.
Mostre que se f € L,, entdo ¢o f € L,,.
6. [Extra: +0,5 pt] Relacione as questoes 3 e 4 com o Teorema de Egoroff.

7. [Extra: +1,5 pt] Mostre que para quaisquer nameros reais z,, > 0, n € N,

(£3) <(2#) (£2)



