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Prova 1 - MAT518 2013.1
Analise no R"

Prof. Tertuliano Franco
Duracéao: 4h

Sejam C, A C R", tais que C' C A, A é um conjunto aberto e C' é um conjunto
compacto. Mostre a existéncia de um conjunto compacto D tal que C' C intD
eD C A.

Seja f : [a,b] — R uma funcéo estritamente crescente. Dados os pontos dis-
tintos z; ...,z € [a,b], mostre que

Zo frz;) < f(b) = f(a).

Uma funcéo f : F; x Ey x B35 — R, onde E; = R™ parai = 1,2, 3, é dita linear
em F; se

f(xl + 051'27y72> = f(xhy? Z) + Oéf(.TQ,Z/,Z),
VJI’IQ e by, Va € R, Vy € kb, Vz € Es.

Seja f : By X Fy x E3 — R uma funcao simultaneamente linear em F,, F; e
Es;. Encontre a derivada de f num ponto (a,b,c) € Ey x Ey x E3. (Nao basta
deduzir a formula, é necessario prova-la).

Mostre que uma funcio f : A C R?> = R, f € C!, A aberto, ndo pode ser
injetiva.

Seja f : R* — R™ diferenciavel tal que f(3) = @ para todo z € R". Mostre
que f é uma transformacéo linear.



